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1. Bestimme alle zweimal differenzierbaren Funktionen f auf R mit f = — f".

2. Sei f eine unendlich oft differenzierbare Funktion mit f(1/2n) = 0 und
f(1/(2n+1))=1/nfir allen € N.

Zeige:
sup sup |f™(z)| = 400
z€[—1,1] neEN
3. Bestimme die Taylorreihe von arcsin: | —1,+1[— R.

4. Zeige: Seien P, (Q Polynome mit Q(0) # 0.
Dann definiert f(z) = P(z)/Q(x) eine reell-analytische Funktion in einer
Umgebung von 0.

5. Zeige, dass fiir n-mal stetig differenzierbare Funktionen f gilt:

lim 1@ — g Vk<n:f®0)=0

z—0 1

() 6. Durch

1
e =7 fallsz >0
xr) =
@) {0 falls z <0
wird eine unendlich oft differenzierbare Funktion definiert (Aufgabe I:13.6).
Zeige damit:
e Es gibt eine Funktion ¢ € C*(R) mit g(z) = 0 fir z < 0 und
g(z) =1 fir z > 1.
e Sei h € C*°(R). Dann gibt es eine Funktion ¢ € C*°(R), sodass
¢(z) = h(z) fir |z| <1 und ¢(z) =0 fiir |z| > 2.
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